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                        matematički praktikum
1
POJAM VJEROVATNOĆE
Vjerovatnoća slučajnog događaja je numerička (brojčana) mjera objektivne mogućnosti ostvarivanja tog
događaja.
Do pojma vjerovatnoće slučajnog događaja doći ćemo preko pojma relativne frekvrencije.
Neka je A slučajan događaj. Zamislimo da je slučajni eksperiment izvršen n puta. Neka se pri tom događaj
A ostvario m puta. Broj m ćemo zvati frekvrencijom ( učestalošću) a količnik
m
relativnom frekvencijom
n
događaja A u izvršenih n ponavljanja slučajnog eksperimenta.
Statistička definicija vjerovatnoće:
Neka je A slučajan događaj vezan za neki eksperiment. Broj kojem teže relativne frekvencije događaja A kad
se broj n neograničeno uvećava, tj. kad taj broj teži u beskonačnosti, nazivamo vjerovatnoćom događaja A i
obeležavamo sa P(A) ili simbolima
P  A  lim ωn  A
n 
gdje je ωn  A relativna frekvencija događaja A u n izvođenja eksperimenta.
Klasična ili Laplasova definicija vjerovatnoće:
Ako je m broj svih povoljnih ishoda za događaj A, tada vjerovatnoću događaja A definišemo kao količnik
m
, tj. kao odnos broja ishoda povoljnih za događaj A prema ukupnom broju svih ishoda.
n
Osobine vjerovatnoće:
10 Vjerovatnoća bilo kojeg slučajnog događaja je nenegativan broj tj. P A  0
20 Vjerovatnoća sigirnog događaja jednaka je jedinici, tj. PE   1
30 Ako su događaji A i B nesaglasni, tada je P A  B   P A  PB 
Osnovne teoreme:
Teorema 1. Za proizvoljan slučajan događaj A je PA   1  P A
Dokaz: Kako je A  A  E i PE   1 pa na osnovu osobine 30 imamo PA  A  PA   P A  1 , a odatle
 
P A  1  P A što je i trebalo dokazati.
Teorema 2. Vjerovatnoća nemogućeg događaja jednaka je nuli tj. P(Ø) = 0
Dokaz slijedi iz teoreme 1 ako se stavi da je A = E.
Teorema 3. Ako je A  B , onda je P(B \ A) = P(B) - P(A)
Dokaz: Kako je A  B imamo da je B = A + (B \ A) a događaji A i B \ A su nesaglasni pa prema svojstvu 30
imamo
P(B) = P(A) + P(B \ A) a odavde je P(B \ A) = P(B) - P(A) , što je i trebalo dokazati.
Teorema 4. Za bilo koja dva slučajna događaja A i B važi jednakost: P A  B   P A  PB   P AB 
Dokaz: Događaj A + B možemo napisati u obliku A + B = A + (B \ AB) , a kako su događaji A i
B \ AB nesaglani za njih važi osobina 30 , pa imamo P(A + B) = P(A) + P(B \ AB) = P(A) + P(B) - P(AB)
( jer je P(B \ AB) = P(B) - P(AB) po teoremi 3)
(Ovo je ujedno i formula za vjerovatnoću zbira dva proizvoljna događaja)
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